Jluneapue numodanTcke ! jenHaunHe

Hedbunnuuja. Jluneapra duodarnmera jednawuna (ca dee nenosname) je jednauuna obaura
ax + by = ¢ 2de cy a, b u ¢ yeau bpojesu.

Ko oBakBux jemHaunna Tpeba YTBPAMTHU MO KAKBUM YCJIOBHMA OHEe MMAjy Iea00pojHa
pelema, KOJUKO pPellema oCToju u Kako johu jgo wmux. Haboaumo 6e3 jokasa ciegeha
tBphema Koja he nam nomohu y periapamby JUHEAPHUX jeTHAYUHA.

Teopema 1. Hexa je d = H3/[(a,b). Tada jednauuna ax + by = ¢ uma pewere ako u camo
axo je d|c.

a

Teopema 2. Hexa cy d = H3/[(a,b), a1 = 7 by = 7

pewerve jednanune ar + by = ¢, mada ce cea pewerba 06e jednaMune Mo2Yy 3aNUCAMU Y
obauky: T = x9+ bik, y =1yo — a1k 2de je k € Z.

u nexa je (To,yo) jedno nponahero

Pemienn 3agamnm

1. OxapenuTu cBe 1es1e OpojeBe x U Y KOjU MPEJCTaB/hajy pelnerma jeqnadnne 6 + 5y = 5O.

59 —5
Pewere: H3pa3umMo jeqny o IBe HeNMO3HATe y OBOj jeTHAUYWHU, HOP. T = 5 y'
Caga 3001 3axTeBa Ja pelnrema Oyay 1ea00pojHa, TOKYIIajMO MaIo TPpaHCHOPMHUCATH

n3pa3 Ha JeCHOj CTPAHU:

59 — by 5y 5— b5y 5(1 —y)
! 6 5% 7T e TG
Konauno x he 6utn 1meo 6poj ako je 9+ 6_ Y) 1eo 6poj, a To he 6utn ako je 1 —y = 6k,
k € Z. 3 nocjienmux jeJHAKOCTH J100ujaMo:
5(1 — (1 —6k))

y=1—06k =9+ =94+ 5k

6

OBuUM €MO JOULTH 10 3aK/bydYKa [ HAINa IIOJA3HA jeIHAYMHA MMa OECKOHAYHOMHOTO
pelema Koja MOzKeMo npejactaButi kao ypehen nap (9 + 5k, 1 — 6k).

OBo 3Haunm 7a 3a 0mi0 Koje k € Z, oBako MOOMjeHH T W Y TPEJCTaB/bajy pPelrena.
YBepuMo ce, Ha npumep 3a k = 2. Taga je x =19 u y = —11. U 3aucra, npoBepUBIIT
6-1945-(—11) = 59 yrephyjemo aa je To jeamo o pemema. OBako ce 3a OUIO Koje
k € Z moxke nohu 10 KOHKPETHOT Pellleha OBe jeIHaYnHe.

Hanomena. OBjie n3/10KeHr MOCTYIAK peniaBama je T38. (OjjaepoB mocTymak.

! Muocdant 3 Anekcanapumje (>kuBeo OKkO 250. He), 'PYKH MaTEMATHIAD.



2. Kymar je mazapuo 12 jabyka u kpyiraka 3ajeano. To ra je xomrraso 132 punapa. Ako
jenna jabyka KoIlTa 3 AMHApa BUIIE OJ jeJHe KPYIIKe U aKo ce 3Ha Ja je KYIHO BUIIe
jabyka HEro KpyImaka, OJpeJuTH KOJUKO je KOMaJa O CBaKOr Boha Kymuo.

Pewewe: YBeammo Hemo3HaTe BeJTMYMHE HA OCHOBY TeKcTa 3ajarka. Heka je 6poj
KyILUbeHUX jabyka jeaHak x, Tajga he Opoj KyIbeHUX Kpyiiaka outu 12 — x. Heka je
neHa jabyka y, Taja je mena Kpymaka y — 3. Cajga MOXKeMO CaCTaBUTH jeTHAYNHY:

xy + (12 —x)(y — 3) = 132
OnaBie ce jeIHOCTaBHOM TpaHC(OPMAIIHjOM J100Hja JIMHeapHa jeIHAUINHA:
3r + 12y = 168
Mozxkemo je mogenuTu ca 3 mna mobujaMo
x4+ 4y = 56

CAnvHO WM3JI0KEHOM TOCTYIKY Y TPBOM 3aJIaTKy, jeTHOCTABHO J0JA3UMO 1O HeHHX
pelema Koja MOKeMO TTPeJCTaBUTH Kao:

r=56—4t, y=t, te Z

Aun, oBze ce jaBibajy orpaHHdera 300r Opoja jabyka Koju je Behu o Opoja KpyImaka:
6 <x <1271 6 <56 —4t < 12, a omaBne pemanajyhu oBe HejeTHAUWHE TOOWjaMO
44 < 4t < 50 1j. 11 < t < 12,5. Jakue, nodbujamoga je t = 12. A omariie u

r=56—4-12=8, y=12
akie, KymbeHo je 8 jabyka u 4 KpYyIIIKe.

3. Koje romuae mperxoanor Beka je pohen Cepadum ako je 2012. roamHe HaAIyHHO
OHOJIUKO TOJMHA KOJIUKH je 30up nudapa rojaune merosor pohema?

Pewerve: Jlaxie, 30or ycioba 3ajatka ja je Cepadum poheH y nperxogHoOM BeKy,
IberOBY TOJUHY poherma Moxkemo 3anucatu Kao 19xy = 1900 + 10x + y tae cy x u y
neke mudpe. IlpeBeaumo caga TeKeT 3aJaTKa Y jeTHAUHHY:

2012 — (1900 + 10z +y) =149+ +y

OnmaBae modumjamo:
11z + 2y = 102

ITO je yupano JjinHeapHa juodanrcka jejnaduna. [Ipoussoy 11x je Henapan ako je x
Hemapan Opoj, a mapaH ako je x mapan 0poj. Oamax Buammo ga x = 9 HEHje Moryhe,
jep 2y je yBek mapan 6poj. Jlakje, cienu 3ak/pbydak ja u xr Mopa 6uTu mapan Opoj.
Kpennmo ca x = 8, 3amenoM go00mjamo 1a je y = 7. Ako 6ucmo mpobanau u 3a x = 6,
I HeKN Mambu O6poj, BeoMa je THOCTABHO OMCMO 3aKJbY YU Jla IPYTHX Pelllemha HeMa,
na nmamo Ja je Cepadum pohen 1987. ronune.



3aJamnm; 3a BexkOy

. Pemmuru jennaunny 3x — by = 51 y ckyuy 1ennx Opojesa.

. Pemmutn jennauuny 2x + 7y = 2012 y ckymy mesanx Opojesa.
. Pemntn jennauuny 13x + 4y = 111 y npupomgaux 6pojesa.

. Pemmuru jennaunny 2x 4+ 6y = 2013 y ckyny 1ennx Opojesa.

. Kako gBa Opara mory mogenmutu 2000 numHApa ako ce 3Ha Ja Cy CBe HOBYAHHIE Yy
anmoernuma, o1 100 mymm 200 qunapa, u jejgan oj mwux jgoduja one o 100 a gapyru o 200.

. Ha xonmmko Haumna Moxkemo 3a 72 AuHapa KYyIUTH HOMITAHCKE MapKe 4dHje cy IeHe 3
JInHapa, 5 JuHapa u 8 JuHapa, ako MOPaMO Ja KynuMo 0ap 1o jegaHy o cBake?



